
Les formules

Inégalité de Hölder

f ∈ Lp, g ∈ Lp
′
⇒ fg ∈ L1

Inégalité de Young Soient 1
p + 1

q = 1 + 1
r alors

f ∈ Lp, g ∈ Lq ⇒ f ? g ∈ Lr

et

‖ f ? g ‖r≤‖ f ‖p‖ g ‖q

Changement de variables en coordonnée polaire∫
Bn(0,1)

f(x)dx =

∫ 1

R=0

∫
θ∈Sn−1

f(r, θ)rn−1drdθ :

Les operations

Operations ϕ ∈ D = C∞c , γ ∈ D′ Exemple

Ré�exion < γ̃, ϕ >=< γ,ϕ(−·) >

Conjugaison < γ̄, ϕ >= < γ, ϕ̄ >

Multiplication < fγ, ϕ >=< γ, fϕ >

Di�erentiation ∀i < ∂iγ, ϕ >=< γ,−∂iϕ > 1′R+ = δ0

∀~α < ∂~αγ, ϕ >= (−1)|α| < γ, ∂~αϕ >

Convolution γ ? ϕ(x) =< γ,ϕ(x− ·) > δ0 ? ϕ = ϕ

∂α(γ ? ϕ) = ∂αγ ? ϕ = γ ? ∂αϕ

< γ ? ψ, ϕ >=< γ, ψ̃ ? ϕ >

Fourier

Pour f, g ∈ L1, F(f ? g) = F(f)F(g)
Première inversion de Fourier : Si f ∈ L1 et Ff ∈ L1 alors f = (2π)−dF̃(Ff)

Pour u ∈ S ′, F−1u = (2π)−dF̃u
Pour u ∈ S ′, F(∂αu) = i|α|ξαF(u)

Pour u ∈ S ′, F(xαu) = i|α|∂
|α|
ξα F(u)

Gaussienne

Dé�nition : Ga(x) = exp(−a|x|
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